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Elipse

Elipse € o lugar geométrico dos pontos de um plano cuja

soma das distancias a dois pontos fixos desse plano é

constante.

Consideremos no plano dois pontos distintos, F1 e F2, tal
que d(F1,F2) = 2c.

Seja um numero real “a” tal que 2a > 2c.
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Ao conjunto de todos os pontos P do plano tais que:
d(P,F1) + d(P,F2) = 2a ou \P—Fl’\ 4 \P—Fz’\ - 2a

da-se o nome de Elipse.
P

Profa. Me. Samanta Santos da Vara Vanini 2



gl 4
INSTITUTO FEDERAL

s Engenharia Civil @

Elipse

Observacao: quanto mais Fi1 se aproxima de F2, mais a
forma da Elipse se assemelha a da Circunferéncia, assim

guando Fi=F2 obtém-se uma Circunferéncia.
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Elipse

Elementos:

Focos: sao os pontos F1 e F2 .

Distancia Focal: é a distancia 2c entre os focos.

Centro: € o ponto médio C do segmento FiFo.

Eixo maior: é o segmento A1A2 de comprimento 2a.

Eixo menor: € o segmento BiB2 de comprimento 2b.

Vértices: sao os pontos A1, A2, B1 e Ba.
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Elipse

Excentricidade: € o numero “e” dado por |€ =—
a

Tendo em vista que c < a, tem-se:

O<ec<l.

Observacao: Em toda a Elipse

vale a relacao:

do Teorema de Pitagoras no triangulo retangulo BiCFo2.
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Elipse

Equacao da Elipse
1) Centro na origem do sistema.
1.1) o eixo maior esta sobre o0 eixo dos x

Seja P (x,y) um ponto qualquer de uma elipse de focos
Fi(-c,0) e F2(c,0).
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Elipse
ANY

B+ P(X,y)

A Fa(c,0)) A2

B2

< >
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Elipse

Equacao da Elipse
1) Centro na origem do sistema.
1.2) 0 eixo maior esta sobre o eixo dos y

Seja P (x,y) um ponto qualquer de uma elipse de focos
F1(0,-c) e F2(0,c).

Profa. Me. Samanta Santos da Vara Vanini 9



:ll
#8  INSTITUTO FEDERAL
EEE SUL-RIO-GRANDENSE

=T Engenharia Civil

Profa. Me. Samanta Santos da Vara Vanini 10



5
INSTITUTO FEDERAL

BEE SUL-RI0-GRANDENSE . . .
s Engenharia Civi

Elipse

Observacao:

Tendo em vista a® = b?

+C*, segue que:
a°>b® edai a>b
Entao, sempre o maior dos denominadores na equacao
reduzida representa o niUmero @°, onde “a” é a medida do

semi-eixo maior.
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Elipse

Exemplos:

1) A equacgao reduzida da Elipse ao lado é: 2()]2 >

y/

2) A equacao reduzida da Elipse ao lado é: 1
D
NG

W >

4
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Elipse

Exemplos:
3) Determinar, em cada uma das elipses a seqguir, a medida dos

semi-eixos, um esboco do grafico, os focos e a excentricidade.

a) 9x* + 25y° = 225
b) 4x* +y*-16=0
c) X°+y°-9=0
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Equacéao da Elipse
2) Centro fora da origem do sistema.
2.1) 0 eixo maior é paralelo ao eixo dos x
Consideremos uma Elipse de centro C (h,k) e seja P (X,y)
um ponto qualguer da mesma.
Analogamente ao caso da parabola, quando o vertice

nao estava no ponto (0,0), aqui ocorre a translacao dos eixos e

teremos:
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Elipse

Equacéao da Elipse
2) Centro fora da origem do sistema.
2.2) 0 eixo maior é paralelo ao eixo dos y

Consideremos uma Elipse de centro C (h,k) e seja P (X,y)

um ponto qualguer da mesma.

De forma analoga teremos:
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Elipse
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Elipse

Exemplos:

a) Uma elipse, cujo eixo maior é paralelo ao eixo dos y, tem
centro C (4,-2), excentricidade e = 1/2 e 0 eixo menor de medida
6. Qual a equacao desta Elipse?

b) Determinar o centro, os vertices, os focos e a excentricidade

da elipse de equagdo: 4x° +9y° —8x —-36y +4 =0
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