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Reta (Vetorial)

Uma reta pode ser representada por dois pontos
distintos.

Suponha a reta definida pelos pontos A e P, que forma o
vetor AP // ao vetor v.

z* b I
/
e
v
-
Y
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Reta (Vetorial)

Se AP //v,temos que AP = Av, para um nimero real 4.

Assim, P = A+ V.
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Reta (Vetorial)
Logo,

(le yzlzz) — (Xll y1121) T Z(XI Y, Z)

Em que a equacao vetorial da reta r tem como V o vetor diretor

e A o parametro.
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Reta (Vetorial)

Exemplo:

a) Encontre a equacao vetorial da reta s que passa por B(1,-1,4)

e tem a direcdo de w = (2,3,2).

b) Encontre a equacao da reta r que:
- Passa pelos pontos A(3,-1,1) e B(2,1,2).

- Passa pelo ponto P(4,1,0) e contém representantes do vetor
V — (21 6/ _2) .
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Reta (Paramétrica)

A equacao parametrica de uma reta pode ser obtida
partindo de uma equacao vetorial, como mostrado abaixo.
r. (XI Y, Z) — (X1l y1IZ1) + ﬂ’(le yZIZZ)

)
X =X, + AX,

y =Y, +4y,
Z=2Z, + 17,

=
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Reta (Simétrica)

A equacado simeétrica de uma reta pode ser obtida

partindo de uma equacao parametrica, como mostrado abaixo.
r:(x,y,z) =(X1,y1,21)+/1(X2,y2122) IVetoriaI I
(X = X, + AX,

y =y, + Ayz I Parameétrica I
Z=2Z + Az,

\‘

X=X, _Y-Y,_Z-2

X5 Y Z5
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Reta (Reduzida)

A equacao reduzida de uma reta pode ser obtida partindo
de uma equacao parameétrica, isolando o parametro em uma

delas e substituindo nas demais, como mostrado abaixo..

e X_
X = X; + AX, y=y, + X
risy =y, +iy, — r:3 2
X —X
Z=2Z + Az, Z =2z +
\ \ X2
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Reta
Exemplo:
a) Seja r: x—1 _ Y 2 = Z, determine uma equacao de r nas

formas vetorial e paramétrica.

b) Seja a reta definida por A(2,-4,-3) e pelo vetor vV = (1,2,-3)

encontre as equacoes reduzidas da reta em funcao de x.
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Posicao Relativa entre duas Retas

1) Retas no mesmo Plano — Retas Coplanares

\/

s Concorrentes

J/

«+ Paralelas

/

s+ Coincidentes
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Posicao Relativa entre duas Retas

1) Retas no mesmo Plano — Retas Coplanares

r
o

s Concorrentes

Os vetores das retas r e s sao Linearmente Independentes, ou
seja, 0s vetores ndo sao multiplos.
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Posicao Relativa entre duas Retas

1) Retas no mesmo Plano — Retas Coplanares

/

++ Paralelas

Os vetores das retas r e s sao Linearmente
Dependentes, ou seja, 0S vetores sao

Multiplos e nao possuem pontos em
comum.
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Posicao Relativa entre duas Retas

1) Retas no mesmo Plano — Retas Coplanares

\J/

s+ Coincidentes

Os vetores das retas r e s sao Linearmente S
Dependentes, ou seja, 0S vetores sao

Multiplos e possuem todos os pontos em
comum.
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Posicao Relativa entre duas Retas

2) Retas em diferentes Plano — Retas Reversas

O produto misto entre os vetores gue representam cada uma

das retas e o0 vetor composto por dois pontos, um em cada reta,
tem que ser diferente de zero.
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Posicao Relativa entre duas Retas
Exemplos:

Determine a posicao relativa entre as retas:

1) r:(x,y,z)=(1,2,3)+t0,1,3)
S. (lelz) — (11316)+t(012/6)

2) r. (lelZ) — (11213)+t(01113)

X =t
s:ksy=t+1,teR
Z = t Profa. Me. Samanta Santos da Vara Vanini 15
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Posicao Relativa entre duas Retas

Exemplos:

Determine a posicao relativa entre as retas:

3) r. (lelz) — (11213)+t(01113)

< X+y+z=6
Ix-y-z=-4
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Posicao Relativa entre duas Retas

Exemplos:

4)

o)

Determine a posicao relativa entre as retas:

r

: (XI Y, Z) — (11_1/ 1) + t(_zl 11_1)
| y+z=3

|x+y-z=6

: (lel Z) — (81 119) + t(zl_ll 3)

: (lel Z) — (31 _41 4) + t(ll _212)
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Posicao Relativa entre Retas e Planos

4

+»+ Reta contida no Plano

4

L)

» Reta paralela ao Plano

4

s+ Reta transversal ao Plano

4

L)

»» Reta perpendicular ao Plano
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Posicao Relativa entre Retas e Planos

s+ Reta contida no Plano

/

= Possui todos os pontos em comum.
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Posicao Relativa entre Retas e Planos

** Reta paralela ao Plano

= N&o possui pontos em comum.
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Posicao Relativa entre Retas e Planos

s+ Reta transversal ao Plano

o
\
/

) /

1\ /

= Possui um ponto em comum.
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Posicao Relativa entre Retas e Planos

** Reta perpendicular ao Plano

/ i /

|
|

= Possui um ponto em comum e o0 angulo de 90 graus com o
plano.
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Posicao Relativa entre Retas e Planos

Exemplos:

Determine a posicao relativa entre a reta e o plano em cada
caso:

1) r. (XIyIZ) = (11110) +t(11_111)
TiX+y—-z+2=0

r:iy=1-t,teR
Z=t
iX+y—2=0  "UImEEL .
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Posicao Relativa entre Retas e Planos

Exemplos:
Determine a posicao relativa entre a reta e o plano em cada
caso:

3) 2X -y —-2=5
xX-3y+2z=0
T:X+y+4z=4

r. (XIyIZ) — (11111) + t(31211)
r:(x,v,z)=(1,1,3)+t(1,-1,1)+s(0,1, 3)

4)

Profa. Me. Samanta Santos da Vara Vanini
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Posicao Relativa entre Retas e Planos

Exemplos:

Determine a posicao relativa entre a reta e o plano em cada
caso:

5) r. (XIyIZ) — (111/0)+t(0111_1)
ri(X,V,Z)=X-y—-Z=2
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Distancia entre Ponto e Reta

Nocao intuitiva
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Distancia entre Ponto e Reta

Nocao intuitiva
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Distancia entre Ponto e Reta

Nocao intuitiva
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Distancia entre Ponto e Reta

Nocao intuitiva

APxd,

d(P,r) =

d.
Exemplo: X=-/+t
Determine a distancia entre P(1,-2,5)eareta r:<y =8-3t .
Z =6t
Profa. Me. Samanta Santos da Vara Vanini 59

samantavanini@ifsul.edu.br



rl
@ INSTITUTO FEDERAL
BE W SUL-RIO-GRANDENSE

BE Cous o Engenharia Civil

Distancia entre Ponto e Reta

Exemplo: x =1+t

Determine o pontodareta r:qy =1-t que esta mais proximo
) Z=2+t
X=1+2m )

dareta s:{ y=2+m
z=-1-3m
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Distancia entre Reta e Plano

Considere areta e o plano abaixo. Reta paralela ao plano

Reta contida no plano

‘l Reta transversal ao plano
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Distancia entre Reta e Plano

Definindo a distancia entre reta e plano

r

Profa. Me. Samanta Santos da Vara Vanini
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Distancia entre Reta e Plano

Definindo a distancia entre reta e plano

d(r,z)=d(P, )

Xp@+Ypb+2z,.c+d|
Ja® + b* +

d(r,z) =

Lembrando :
r:ax+by+cz+d=0

P(XPI yprzp)
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Distancia entre Reta e Plano

Exemplo: (x=1-2t
Determine a distanciaentre r: y =2+5t e
z=-1-3t

a:-X+2y+4z+7=0 .
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